Lezione 2

Soluzioni Esercizi

e 6-6-6=216 oppure 6°=(2-3)®=23.3%=28.27=216.

Sol. Ex. 2.2.
o (=5)"=(=5)(~5) = 25.
° —32:—(3-3):—9.

DO

Sol. Ex. 2.3.

e 3>1 , 5<8 quindi 3° <38

1 0N /1\*
. 0<6<1 , 4<7 quindi (6) <(6)

1\* 1\? 1\* 1\?
o <—§) <0 , (—§> >0 quindi (_5) <<—§).

Sol. Ex. 2.4.
0<2<3 I te e lo st indi 25< 3\’
[ ] - — nen 1ndal — — .
3 <1 e I'esponente ¢ lo stesso, qu 3 1
! 1\* o te & pari)
° —— = | = .
5 5 esponente ¢ pari
o -3*<0 , 2*>0 quindi —-3*<2%
Sol. Ex. 2.5.




Sol. Ex. 2.6.
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Sol. Ex. 2.7. (B), infatti:  (1277%)" = (127)** = 127712,

Sol. Ex. 2.8.

° 2'217:218

° 17)2 — 934

(2
1 . 217 — 2—2 . 217 — 215
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Sol. Ex. 2.9. (D), infatti:

7 - o ’ 5. r—1 772 53 5 r—1 2—945 £3—-1 -2 -2 K2 =72 o ? 5 ?
<—5> <§> P L P S R kg _(2—7) _(ﬂ>.

Sol. Ex. 2.10. a=3.75416-10"%, b=4.673251-10, c¢= 3.25241-10°

Sol. Ex. 2.11.

e 0.00002-35-7=(2-10"%)-7-(3.5-10) =14-35-104=49.10"4 =4.9-103
o 36782-0.00003 = (3.6782 - 10%) - (3-10~5) = 11.0346 - 10~ = 1.10346 - 10°

2 10 10

55 =2 107 o =2-107

e (0.08)%:32=(8-10"2)%:32=(23-1072)



Sol. Ex. 2.12.

2 ,/5 1 _1 1 _1 1_1 _141 1 _1 2
— /== 5 2.5%.2°%=27°.57%7°2=2°.5"°%=79-
* 5 2 5
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Sol. Ex. 2.13.
3 3 2 % 3 % 3 6 7313' %_1 1+1-2 —% 1
e /200-+/1000: v/8000000 = (2-10%)" (10%)" (23-10%) = =2° ~ .10 =2 :ﬁ
12 51 T o1 -1 o5 _ s 12 -1 ,12-1 02 .1
o 27.27 =2".927 =2 =2° =2 oppure2 -2 =2 =27 =27 =2
Sol. Ex. 2.14.
1 1 1
o V1-Y8=(4-8)" =(22. 23)5 (29)” =2
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R e SEVICEE DR (a+20)° °"° = (a+20)°
= (a+2b) ¢/(a+2b)
Sol. Ex. 2.15. (C), infatti: ( 7—_2 T 77% 4 = 4
. Ex. 2.15. : : \/4_4—4_%— =7

Sol. Ex. 2.16. (B), infatti:
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Sol. Ex. 2.17.
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° '/ —— mnon ha significato: la radice ha indice pari e il radicando & negativo.
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Sol. Ex. 2.18. GIli indici sono rispettivamente 4, 2 e 3: il loro minimo comune multiplo e 12. Si
riducono tutti i radicali all’indice 12:

\Ayg: 1233 7 \/?: 1276 7 \3/52 1224

Sol. Ex. 2.19. Si riducono i radicali allo stesso indice: /9 = ¥/93 e /2 = V/25.
Da 93 > 2° si ricava

V9 > /2.

Sol. Ex. 2.20. Poiché 2= /23 = /8e 5 < 8 si ha v/5 < 2. Inoltre v/30 > /25 =5 > 2. Quindi
V5 < 2 < +/30.

Lo stesso risultato si ottiene riducendo i radicali all'indice 6: 2= v26, /5= /52,
V30 = {/(30)? e osservando che 5% =25 < 26 = 64 < 30% = 27 - 10°.

Sol. Ex. 2.21. Gli indici sono rispettivamente 3, 4, 6 e 2. Il minimo indice comune ¢ 12.

a® , Vab = ¥/a3b3 , Va = Va2 , Vi3 = Vb,

3 1 11+d) 1.3 1
Sol. Ex. 2.22. (B), infatti: 55 = (5~52> =52 =5%% =52 = /5.
Sol. Ex. 2.23.
1 9 2 /3 2 1
11— )¢ ===4/>=—"—"V3=—
* < 3) \ 16 3\/; 5335
3
60 F 4 (1) _g 1 .
4 (29724 (2722 — (257" 2342323 9% 3
o = g —_ —_—- = =
9% . 973 (32)73 (33)3 3-3.32 3718

Sol. Ex. 2.24.
e Tenendo conto che 28 =22-7, 63 =32.7, 567 = 3*- 7, si ottiene:
V28 4+ /63 — 8V/T + V567 = 27 + 37 — 8VT + 9T = 67

e Tenendo conto che 12 = 22 .3, si ottiene:

(2v3 - V12+V21) V3= (2v3-2V3+v21) V3 =V21V3 = V3 - 7= 3VT.
Alternativamente, calcolando prima il prodotto:

(23— VI2+V21) V3 =6—v36+V32-7T=6—6-+3V7 =37.



Sol. Ex. 2.25.
e 81=3" quindi log;81 =4.
o 256=2% quindi log,256 = 8.

e —125<0 quindi logs(—125) non ha significato.

1
24 pu— 5 1 1 1 _— 1 75 = — .
) 3=3"> quindi log, 513 — 1083 (37°) 5

Sol. Ex. 2.26.

Sol. Ex. 2.28.
o a®=8=23significa a =2

° b:1/2

1
:2 10€ :2_1:—
Ccl10€ a 5

o a3 =8=23significaa!

N

e a° =4significaa =4 = (22)% =38

1 1 25 5)
Sol. Ex. 2.29. 2+ log, = logs 52 + logy 5= log, = log; 3



Sol. Ex. 2.30.
]. 1 1
2log, a + 3 log, b+ 3log, ¢ = log, a® + log, b2 + log, ¢* = log, (a2b5 03) = log, <a2c3\/5)

Sol. Ex. 2.31.

o 10B0% _ 9
21/log10 2 _ 2log2 10 — 10

log,q 10

9 e

Sol. Ex. 2.32.

—1lo lo, -1
o 37w _glm() .

lo, 2 —lo o -1 lo. 2 —lo 2 lo (1/2)
o AT (4PN T oppure 47 () T =TT <1,

5 2logs 34 3logs2 _ logs 8 +log 2 _ 510g5(32~23) _ plossT2 _

72.

w
3

273 33+3 1 37
. Ex. 2.33. log, —Y° —] —1 =1 =20
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Sol. Ex. 2.34. (B), infatti

1 7
3 NG el 1 [1\7¢ 5 7
2.3 — | =2.-(27 =2 ®=920=1= e quindi log:i (23— | = —=.
( \/§> ( > (2) a gi( ﬁ) 6

Sol. Ex. 2.35.
d d
Calcolo diretto del valore: logg9 =d significa 6% =9 cioe (62)3 =9 equindi logs9 = 3

B logs 9 _10g69_c_l
~logg36 0 2 2

Oppure, usando la formula del cambiamento di base: logss9

Sol. Ex. 2.36. (A). Usare la formula del cambiamento di base riscritta come log, = = log, b-log, x:

log, 80 = log, 16 - log,5 80 = 4c.



Sol. Ex. 2.37.

6 2
e log, 6+ log% 9 = log, 6 — log, 9 = log, (5) = log, (g) =1-—1log,3

200
e log; 200 — 3log 2 = logy 200 — logs 23 = log; <?) =log; 25 =2

° (\/§)C = 3%2: quindi per ogni b > 0: log, 50 = 2logs b. Si ha allora log% 4 +log, 5144 =
= —logz4 + 2log; 144 = —logy 4 + 4logg 12 = —logs 4 + 4 (logs 4 + 1) = 3logg 4 + 4

Sol. Ex. 2.38. Ricordando le proprieta dei logaritmi:

e 2>1 |, 5<7 equindi log,b < log,7.
1
° 3 <1 , 3<207 equindi log% 207 < log% 3.
. 1og% 241 = —log3241 <0 , logg23 >0 e quindi log% 241 < logs 23

Sol. Ex. 2.39. I logaritmi hanno basi diverse, ma entrambi hanno per base e per argomento

una potenza di 2. Per calcolo diretto si ha: 256 = 28 = 4% = (23)§ e quindi log, 56 —4,
fre logg oo = —o ciod log, = < logs ==
mentre logy 5= = —3 ciod  log; ooz < logg 0.

In realta non e necessario fare i conti, basta osservare che

log, 256 = log, 8 - logg 256
log, 8 > log, 4 = 1 (poiché la base 4 del logaritmo & > 1 e 8 > 4)
logg 256 > logg 1 =0

per concludere che log, 256 > logg 256 e quindi — log, 256 < — logg 256.

1
Sol. Ex. 2.40. Tutti i logaritmi sono in base 2 > 1 e quindi da 6 < 3 < 8 siricava

1 logs § o o
log, 6 < log, 3 < log, 8; tutte le potenze sono in base 4 > 1 e quindi 47820 gl ylom®

Oppure, calcolando direttamente i valori:

log, 3 2log, 3 log, 9
47727 =27 =270 =9

log, 8 3 1 ogy : 0, o

glo%28 _ 43 _ gy L 32 <9<6h cioe 4820 _ ylogad _ jloga8
1

4
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log, % 2log, % . 210g2 % .

=2



1
Sol. Ex. 2.41. Tutte le potenze sono in base 3 < 1 e quindi le disuguaglianze valide per gli

esponenti si rovesciano per le potenze. Gli esponenti sono:

3 3
4log1 2 = —4logs 2 = —logs 24, 4logy 2 = logs 24, log, == —log, -

e si ha

3
—logy 2% < —log, = < log 24;
quindi
1 4logs 2 _ 1 log%% _ 1 4log%2
3 3 3 '
Lo stesso risultato si ottiene calcolando direttamente i valori delle potenze
1 4log; 2 1 log 1 (24)
- o (2) P T =—ot— 16
3 3
1 4logs 2 _ 1 log3(24) _ 1 log% (2’4) _ 2_4 _ i
3 3 3 16
1\ s (3) 3
3 T

1 3 1 4logg 2 1 10@;1% 1 4logy 2
Le disuguaglianze 6 < - < 16 si rileggono (g) < <§> 5 <§> 3



